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　 　 摘　 要：随着 ＳＡＲ成像技术的快速发展，ＳＡＲ图像覆盖的地域范围与成像精度也在迅速增长，这对 ＳＡＲ
图像拼接工作的实时性提出了挑战；文章对 ＳＡＲ图像序列特征进行深入分析，提出了采用基于分割的完全

二叉树模型进行 ＳＡＲ图像的并行拼接，并使用 ＭＰＩ 点对点通信方式对之进行了不同数量机群规模下的实

现；对比实验证明，基于该方法的并行拼接工作比传统并行拼接方法在降低拼接时耗上更加有效，且并行拼

接后的完整图像效果良好．
关键词：ＳＡＲ图像；并行拼接；分割；完全二叉树；ＭＰＩ
中图分类号：ＴＰ３９１　 　 　 文献标识码： Ａ　 　 　 文章编号：１６７２－０５８Ｘ（２０１５）０７－００７５－０６

由于合成孔径雷达（Ｓｙｎｔｈｅｔｉｃ Ａｐｅｒｔｕｒｅ Ｒａｄａｒ，ＳＡＲ） ［１］图像数据序列中相邻图像间存在重叠区域，因此

已有 ＳＡＲ图像并行拼接方法大都采用基于完全二叉树模型的方法，即将 ＳＡＲ 图像序列中图像按成像时的

先后顺序从前到后或从后向前两两分组，从而由下至上地构建出一颗完全二叉树．根据对 ＳＡＲ 图像序列特

征［２］的详细分析，对传统的基于完全二叉树模型的方法进行改进，提出一种基于分割的完全二叉树模型来

对 ＳＡＲ图像进行并行［３］拼接．
在此所用 ＳＡＲ图像尺寸均为 ４ ０９６×４ ０９６，数据大小为 １６ Ｍ．机载成像平台以近似匀速直线运动方式对

某地面区域连续成像生成源 ＳＡＲ图像数据序列，选取其中 ５ 张图像（图 １）进行实验研究，图像编号从 ｉｍｇ１
至 ｉｍｇ５．序列中相邻图像间均存在局部区域重叠现象．

图 １　 源 ＳＡＲ图像序列示意图



１　 传统完全二叉树模型

以图像序列中的 ５幅 ＳＡＲ图像从 ｉｍｇ１到 ｉｍｇ５为例，按照“从下至上，从左至右”的规则建立完全二叉

树模型：

图 ２　 完全二叉树模型

图 ２中，ｉｍｇ１至 ｉｍｇ５为 ＳＡＲ图像序列中的连续图像，各图像与相邻图像间有重叠区域．非叶子结点（如
ｉｍｇ１＿２，ｉｍｇ１＿２＿３）等是由其子结点拼接后产生的图像．模型中以参考图像作为其左孩子结点，待拼接图像为

右孩子结点．

２　 基于分割的完全二叉树模型

将 ＳＡＲ图像序列进行手动编号，从前到后依次编号为 ｉｍｇ１ 到 ｉｍｇ６．经对所有图像数据分析研究后发

现，图像序列中处于中间位置的图像（即 ｉｍｇ２ 到 ｉｍｇ５），与前后相邻帧图像有着重叠部分，称之为重叠区域．
这些重叠区域大小不一，部分带有轻微角度变化．而同一图像（如 ｉｍｇ３）存在的部分独立区域，与前相邻的一

帧图像（ｉｍｇ２）和后相邻的一帧图像（ｉｍｇ４）所重叠的两个区域是不重合的（如图 ３虚线部分所示）．

图 ３　 图像 ｉｍｇ３独立区域示意图

由图像拼接原理可知，参与一次拼接处理的两张图像分为参考图像与待拼接图像，通过将待处理图像

映射到参考图像上来实现两张图像的拼接．理论上，参考图像在拼接过程中是不需要进行图像变换等操作
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的．参考标准拼接过程的特点，再结合本课题中 ＳＡＲ图像序列的特征，设计出基于分割的完全二叉树模型．
由图 ２可知，ＳＡＲ图像序列的中间图像帧是存在独立区域的，沿独立区域的中间部分将 ＳＡＲ 图像进行

分割，然后将分割产生的两张图像分别与有重叠区域的前相邻和后相邻两张图像进行组合，作为完全二叉

树的叶子节点，最后每对叶子节点占用一台节点机进行拼接．原理如图 ４所示：

图 ４　 基于分割的完全二叉树拼接模型

图 ４中，叶子结点 ｉｍｇ２ｆ和 ｉｍｇ２ｌ为 ３幅图像中间帧 ｉｍｇ２经过分割产生的两幅子图像，它们分别与存在

重叠区域的 ｉｍｇ１ 和 ｉｍｇ３ 进行组合，经过步骤，拼接生成相应的拼接图片 ｉｍｇ１＿２ｆ 和 ｉｍｇ３＿２ｌ．然后经过

步骤 ２，直接连接两幅图像生成最终拼接结果．

２．１　 累积误差分析

在 ＳＡＲ图像序列进行并行拼接时，随着拼接的深入，其变换矩阵会逐次累积［４］ ．因此随着连续拼接次数

的增加，相邻帧之间的拼接误差会因不断累积最终形成累积误差．以参考图像作为左孩子结点，待拼接图像

作为右孩子结点，在基于分割的完全二叉树模型中，采用右孩子结点经变换后投影到左孩子结点的拼接模

式．随着拼接层次的变化，参考图像会不断调整．由累积误差产生原因可知，此种方法能一定程度上减小拼接

过程中的误差累计，有助于帮助 ＳＡＲ图像拼接精度的提升．

３　 基于分割的完全二叉树模型的 ＳＡＲ图像并行拼接方法实现

传统并行图像拼接处理中，图像数据的划分方式是两两分组，按照完全二叉树模型，将各图像作为叶子

结点按顺序生成完全二叉树，然后按每对叶子结点一台处理机的分配方式进行并行系统资源分配．这种分组

方式简单易实现，但随着拼接数量的增长，通信开销也不断增大，从而影响并行拼接的效率［５］ ．
此处提出的改进方法对图像序列按 ３副一组进行处理，如每组按前后顺序编号分组结果为（ ｉｍｇ１，ｉｍｇ２，

ｉｍｇ３）、（ｉｍｇ４，ｉｍｇ５，ｉｍｇ６）．由于相邻 ＳＡＲ图像间存在重叠区域，而单张图像存在独立区域，因此本方法将每

组第 ２张图像按独立区域中线进行分割，由此产生两幅分割后的新图像，例如对 ｉｍｇ２ 进行分割后产生两幅

图像 ｉｍｇ２ｆ与 ｉｍｇ２ｌ．
由 ＳＡＲ图像拼接的原理可知，一般情况下，拼接过程中无需对参考图形作图像变换处理．鉴于此特点，

本方法将分割产生的两幅新图像作为左孩子叶子结点分别与对应的与之共有重叠区域的相邻图像进行组

合，以左孩子节点为参考图像作拼接处理．以分组（ ｉｍｇ１，ｉｍｇ２，ｉｍｇ３）为例，将分割后产生的图像 ｉｍｇ２ｆ 与
ｉｍｇ２ｌ作为左孩子叶子结点，其中 ｉｍｇ２ｆ与 ｉｍｇ１组合，ｉｍｇ２ｌ与 ｉｍｇ３组合．在此方式下，两组拼接图像中，都以

左孩子节点作为参考图像，对右孩子节点的图像作投影变换后投影到左孩子结点，即分别对 ｉｍｇ１ 和 ｉｍｇ３ 做

投影变换，而 ｉｍｇ２ｆ与 ｉｍｇ２ｌ不作处理．
并行处理时，为每对组合好的拼接图像分配一台处理机．对于分组（ ｉｍｇ１，ｉｍｇ２，ｉｍｇ３），并行处理时分别
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分配两台处理机给组合 ｉｍｇ２ｆ 与 ｉｍｇ１，ｉｍｇ２ｌ 与 ｉｍｇ３．这样，一次拼接时间后即完成 ｉｍｇ２ｆ 与 ｉｍｇ１，ｉｍｇ２ｌ 与
ｉｍｇ３两个组合的拼接工作．而又由于 ｉｍｇ２ｆ和 ｉｍｇ２ｌ并没有进行任何变换处理，因此可以直接将拼接后的两

部分按 ｉｍｇ２ｆ与 ｉｍｇ２ｌ的连接部分连接起来，最后生成 ３幅图像完整的拼接图像．
而对于 ＳＡＲ图像数不能被 ３整除的拼接序列，分为图像数除以 ３的余数为 １和 ２两种情况．
余数为 １的图像序列，采用增加一次拼接处理来实现．以 ４幅图像为例，首先将图像前 ３ 张分为一组，剩

余的 １张为单独一组．使用两台处理机并行处理，前 ３张图像并行拼接完成后，再增加一次拼接工作，将前 ３
张拼接后图像作为参考图像与剩余的一张图像进行拼接．虽然需要两个拼接时间来完成全部拼接任务，但与

传统分组方式相比，后一次拼接中的图像投影变换由于数据量减少，变换的时间花费较少，更有优势．
余数为 ２的图像序列，采用增加一台处理机的方式来实现．以 ５副图为例，首先将前 ３ 张图像分为一组，

剩余的两张分为一组，使用 ３台处理机并行处理．一次拼接时间后，前 ３ 张图像与后两张图像的拼接分别完

成．再对这两张进行一次拼接工作完成全部图像的拼接．总共花费两次拼接时间，而传统方式则需 ３ 次拼接

时间才能完成．
此种方法极大减少了拼接的时间消耗．沿独立区域分割后主节点机发送的数据量减少，有效减少了并行

处理时的数据传输时间．两台节点机并行处理使得原来串行方法需两次拼接时间才能完成的工作缩减到一

次拼接时间外加两幅图像连接的时间，而两幅图像连接的时间非常短，因此可以看作一次拼接时间就完成 ３
幅图的拼接工作量，极大提高了 ＳＡＲ图像的拼接效率．

３．１　 生成拼接图

拼接工作中，投影后坐标出现非整数值时，采用相邻四像素双线性插值法进行处理，生成 ＳＡＲ 拼接图

像．并采用 Ｓｚｅｌｉｓｋｉ算法［６］对因相邻两图像间灰度差异而导致的拼接缝进行消除．

３．２　 负载均衡

实验中使用 ＭＰＩ［７，８］点对点通信方式实现机群间的通信．由负载均衡原理可知，其主要是针对节点机性

能不一致的并行系统．本实验中由于所使用计算机配置统一，各节点机性能一致，如果采用负载均衡策略先

分析节点性能，再对 ＳＡＲ图像矩阵数据进行分配会增加系统额外开销，影响并行效率，因此在负载均衡中去

除了节点性能分析步骤．

４　 实验结果与分析

实验使用编号为 １到 ４的 ４台节点机（即 ｎｄ０，ｎｄ１，ｎｄ２，ｎｄ３），所使图像大小均为 １ Ｍ，３ 副 ＳＡＲ图像序

列选取 ｉｍｇ１⁃ｉｍｇ３，４副 ＳＡＲ图像序列选取 ｉｍｇ１⁃ｉｍｇ４，５副 ＳＡＲ图像序列选取 ｉｍｇ１⁃ｉｍｇ５．在机群并行平台上，
实验分别对图像数为 ３，４，５ 的 ３ 个图像序列采用基于传统的两两分组构建完全二叉树方法（以下简称传统

方法）与本文所提出的基于分割的完全二叉树模型的方法（以下简称新方法）进行并行拼接实验，并对实验

结果进行了对比分析．
ＳＡＲ图像 ３副序列选取 ｉｍｇ１⁃ｉｍｇ３进行并行拼接实验，选用 １ 号和 ２ 号节点机（ｎｄ０，ｎｄ１）．由于传统并

行拼接方法对于 ３副图像无法进行两组以下的配对，其拼接过程与串行拼接方法相同，拼接时间消耗也与串

行拼接相当．因此对于 ３ 副 ＳＡＲ 图像序列的拼接只进行文中拼接方法的实验，首先将 ｉｍｇ２ 分割为 ｉｍｇ２ｆ 和
ｉｍｇ１，ｉｍｇ２ｌ和 ｉｍｇ３两组，分别交由 ｎｄ０和 ｎｄ１ 并行拼接．并行拼接后，ｎｄ１ 发送结果 ｉｍｇ２ｌ＿３ 到 ｎｄ０，由 ｎｄ０
连接 ｉｍｇ２ｆ＿１与 ｉｍｇ２ｌ＿３两幅图像，生成完整拼接图像 ｉｍｇ１＿２＿３．实验结果如表 １所示．
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表 １　 ３副 ＳＡＲ图像并行拼接实验结果对比表

串行拼接

时间 ／ ｓ

新方法并行

拼接时间 ／ ｓ
加速比 效率 ／ ％

２１８．９４８ １１２．９４３ １．９３９ ９６．９

ＳＡＲ图像 ４副序列选取 ｉｍｇ１⁃ｉｍｇ４进行并行拼接实验，同样选用 １ 号和 ２ 号节点机（ｎｄ０，ｎｄ１）．使用传

统方法对 ４副图像序列进行并行拼接，首先将 ４幅图像分为 ｉｍｇ１ 和 ｉｍｇ２，ｉｍｇ３ 和 ｉｍｇ４ 两组，然后分别交由

ｎｄ０和 ｎｄ１并行拼接．并行拼接拼接后 ｎｄ１ 发送结果图像到 ｎｄ０，由 ｎｄ０ 继续完成 ｉｍｇ１＿２ 和 ｉｍｇ３＿４ 的拼接

后，生成完整拼接图像 ｉｍｇ１＿２＿３＿４．使用文中方法对 ４副 ＳＡＲ 图像序列进行并行拼接，首先将 ｉｍｇ１，ｉｍｇ２ 和

ｉｍｇ３分为一组，ｉｍｇ４单独一组；然后将 ｉｍｇ２分割为 ｉｍｇ２ｆ和 ｉｍｇ１，ｉｍｇ２ｌ和 ｉｍｇ３两组后分别交由 ｎｄ０ 和 ｎｄ１
并行拼接，并行拼接后 ｎｄ１发送结果 ｉｍｇ２ｌ＿３到 ｎｄ０，由 ｎｄ０连接 ｉｍｇ２ｆ＿１与 ｉｍｇ２ｌ＿３，最后再由 ｎｄ０对 ｉｍｇ１＿２
＿３和 ｉｍｇ４进行拼接，生成完整拼接图像 ｉｍｇ１＿２＿３＿４．实验结果如表 ２所示．

表 ２　 ４副 ＳＡＲ图像并行拼接实验结果对比表

串行拼接方法 传统并行方法 文中并行方法

拼接时间 ／ ｓ ３２８．４２２ ２２７．６３４ ２２１．４７０

加速比 － １．４４３ １．４８３

效率 ／ ％ － ７２．１ ７４．１

ＳＡＲ图像 ５副序列选取 ｉｍｇ１⁃ｉｍｇ５进行并行拼接实验，选用 １ 号和 ３ 号节点机（ｎｄ０，ｎｄ１，ｎｄ２）．使用传

统方法对 ５副图像序列进行并行拼接，首先将 ５幅图像分为 ｉｍｇ１和 ｉｍｇ２，ｉｍｇ３和 ｉｍｇ４，ｉｍｇ５ ３组，然后分别

将前两组交由 ｎｄ０和 ｎｄ１并行拼接，并行拼接拼接后，ｎｄ１ 发送结果图像到 ｎｄ０，由 ｎｄ０ 将 ｉｍｇ１＿２ 和 ｉｍｇ３＿４
拼接产生 ｉｍｇ１＿２＿３＿４，最后再由 ｎｄ０完成 ｉｍｇ１＿２＿３＿４ 与 ｉｍｇ５ 的拼接，生成完整拼接图像 ｉｍｇ１＿２＿３＿４＿５．使
用文中方法对 ４副 ＳＡＲ图像序列进行并行拼接，首先将 ｉｍｇ１，ｉｍｇ２和 ｉｍｇ３分为一组，ｉｍｇ４和 ｉｍｇ５分为第 ２
组；然后将 ｉｍｇ２进行分割后分为 ｉｍｇ２ｆ和 ｉｍｇ１，ｉｍｇ２ｌ和 ｉｍｇ３两组后分别交由 ｎｄ０和 ｎｄ１，将 ｉｍｇ４和 ｉｍｇ５交
由 ｎｄ３进行并行拼接，并行拼接后，ｎｄ１发送结果 ｉｍｇ２ｌ＿３，ｎｄ３发送结果 ｉｍｇ４＿５到 ｎｄ０，由 ｎｄ０完成对 ｉｍｇ２ｆ＿
１与 ｉｍｇ２ｌ＿３的连接，生成 ｉｍｇ１＿２＿３后，再将 ｉｍｇ１＿２＿３与 ｉｍｇ４＿５进行拼接，生成完整拼接图像 ｉｍｇ１＿２＿３＿４＿
５．实验结果如表 ３所示．

分析以上实验结果可知，在 ＳＡＲ图像序列为 ３幅时，传统方法无法有效对之进行并行拼接，而文中方法

能很好解决 ３幅图像并行拼接问题，并达到了较理想的并行效率．对于序列中 ＳＡＲ 图像数为 ４ 幅的拼接处

理，相较于传统方法，文中方法在并行拼接效率上同样有所提升．在 ５ 幅图像的 ＳＡＲ 图像序列的拼接工作

中，文中方法效率提升优势尤为明显．由此可以看出，所设计的基于分割的完全二叉树模型能大大缩减多幅

ＳＡＲ图像序列的拼接时间，极大提高了拼接效率．
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表 ３　 ５副 ＳＡＲ图像并行拼接实验结果对比表

串行拼接方法 传统并行方法 文中并行方法

拼接时间（ｓ） ８７６．７９２ ３３７．３７４ ２４７．８５１

加速比 － ２．５９９ ３．５３８

效率（％） － ７２．１ １１７．９

参考文献：
［１］ 宋建社，郑永安，袁礼海．合成孔径雷达图像理解与应用［Ｍ］．北京：科学出版社，２００８

［２］ 郑世友，周晔．无有效重叠区域的 ＳＡＲ图像拼接方法［Ｊ］．中国图象图形学报，２００９，１４（１０）：２０５５

［３］ ＨＯＳＳＦＥＬＤ Ｆ． Ｔｅｒａｆｌｏｐｓ Ｃｏｍｐｕｔｉｎｇ： Ａ Ｃｈａｌｌｅｎｇｅ ｔｏ Ｐａｒａｌｌｅｌ Ｎｕｍｅｒｉｅｓ［Ｃ］∥ＡＣＰＣ’ ９９， １９９９： １⁃１２

［４］ 张红斌．遥感图像拼接算法研究［Ｄ］．西安：西安电子科技大学，２００６

［５］ 雷英杰，霍红卫．典型并行算法的实现性能分析［Ｊ］．空军工程大学学报，２００３，４（５）：６８⁃７３

［６］ ＦＡＴＴＡＬ Ｒ， ＬＩＳＣＨＩＮＳＫＩ Ｄ， ＷＥＲＭＡＮ Ｍ． Ｇｒａｄｉｅｎｔ Ｄｏｍａｉｎ Ｈｉｇｈ Ｄｙｎａｍｉｃ Ｒａｎｇｅ Ｃｏｍｐｒｅｓｓｉｏｎ ［Ｃ］∥Ｐｒｏｃ ｏｆ ｔｈｅ ２９ｔｈ Ａｎｎｕａｌ

Ｃｏｎｆｅｒｅｎｃｅ ｏｎ Ｃｏｍｐｕｔｅｒ Ｇｒａｐｈｉｃｓ ａｎｄ Ｉｎｔｅｒａｃｔｉｖｅ Ｔｅｃｈｎｉｑｕｅｓ． Ｎｅｗ Ｙｏｒｋ： ＡＣＭ Ｐｒｅｓｓ， ２００２

［７］ 张建文，徐琼，王强．基于 ＭＰＩ环境的并行程序设计［Ｊ］．东华理工学院学报，２００７，３０（１）：８１⁃８４

［８］ 陈国良，安虹．并行算法实践［Ｍ］．北京：高等教育出版社，２００４

Ｐａｒａｌｌｅｌ Ｒｅｓｅａｒｃｈ ａｎｄ Ｉｍｐｌｅｍｅｎｔａｔｉｏｎ ｏｆ ＳＡＲ Ｉｍａｇｅ Ｍｏｓａｉｃ Ｂａｓｅｄ
ｏｎ Ｏｐｔｉｍｉｚｅｄ Ｃｏｍｐｌｅｔｅ Ｂｉｎａｒｙ Ｔｒｅｅ Ｍｏｄｅｌ

ＳＵＮ Ｑｕａｎ， ＺＨＡＮＧ Ｈｕａ， ＪＩＮＧ Ｙｕ⁃ｑｉｎ
（Ｃｏｌｌｅｇｅ ｏｆ Ｍｏｂｉｌｅ Ｔｅｌｅｃｏｍｍｕｎｉｃａｔｉｏｎｓ， Ｃｈｏｎｇｑｉｎｇ Ｕｎｉｖｅｒｓｉｔｙ ｏｆ Ｐｏｓｔｓ ａｎｄ

Ｔｅｌｅｃｏｍｍｕｎｉｃａｔｉｏｎｓ， Ｃｈｏｎｇｑｉｎｇ ４０１５２０， Ｃｈｉｎａ）

Ａｂｓｔｒａｃｔ： Ｔｈｅ ｒｅｇｉｏｎａｌ ｃｏｖｅｒａｇｅ ａｎｄ ｐｒｅｃｉｓｉｏｎ ｏｆ ＳＡＲ ｉｍａｇｅ ｉｓ ｇｒｏｗｉｎｇ ｒａｐｉｄｌｙ ｗｉｔｈ ｔｈｅ ｒａｐｉｄ ｄｅｖｅｌｏｐｍｅｎｔ ｏｆ
ＳＡＲ ｉｍａｇｉｎｇ ｔｅｃｈｎｉｑｕｅ， ｗｈｉｃｈ ｃｈａｌｌｅｎｇｅｓ ｔｈｅ ｒｅａｌ⁃ｔｉｍｅ ｐｒｏｃｅｓｓｉｎｇ ｏｆ ＳＡＲ ｉｍａｇｅ ｍｏｓａｉｃ． Ｔｈｉｓ ｐａｐｅｒ ｄｅｅｐｌｙ
ａｎａｌｙｓｅｓ ｔｈｅ ｃｈａｒａｃｔｅｒｉｓｔｉｃｓ ｏｆ ｔｈｅ ＳＡＲ ｉｍａｇｅ ｓｅｑｕｅｎｃｅ ａｎｄ ｐｒｅｓｅｎｔｅｓ ａ ｍｏｄｅｌ ｏｆ ｃｏｍｐｌｅｔｅ ｂｉｎａｒｙ ｔｒｅｅ ｂａｓｅｄ ｏｎ
ｓｅｇｍｅｎｔａｔｉｏｎ ｆｏｒ ｔｈｅ ＳＡＲ ｉｍａｇｅ ｐａｒａｌｌｅｌ ｍｏｓａｉｃ， ａｎｄ ｉｍｐｌｅｍｅｎｔｓ ｗｈａｔ ｔｈｉｓ ｐａｐｅｒ ｐｒｏｐｏｓｅｓ ｂｙ ｕｓｉｎｇ ｔｈｅ ＭＰＩ ｐｏｉｎｔ⁃
ｔｏ⁃ｐｏｉｎｔ ｃｏｍｍｕｎｉｃａｔｉｏｎ ｍｏｄｅ ｕｎｄｅｒ ｃｌｕｓｔｅｒ ｉｎ ｄｉｆｆｅｒｅｎｔ ｓｉｚｅ． Ｃｏｎｔｒａｓｔ ｅｘｐｅｒｉｍｅｎｔｓ ｐｒｏｖｅ ｔｈａｔ ｃｏｍｐａｒｅｄ ｗｉｔｈ ｔｈｅ
ｔｒａｄｉｔｉｏｎａｌ ｏｎｅ， ｔｈｉｓ ｍｅｔｈｏｄ ｔｈｉｓ ｐａｐｅｒ ｐｒｅｓｅｎｔｓ ｉｓ ｍｏｒｅ ｅｆｆｅｃｔｉｖｅ ｉｎ ｒｅｄｕｃｉｎｇ ｔｈｅ ｔｉｍｅ ｏｆ ｍｏｓａｉｃ ｗｉｔｈ ｂｅｔｔｅｒ ｅｆｆｅｃｔ ｏｎ
ｔｈｅ ｃｏｍｐｌｅｔｅ ｉｍａｇｅ ａｆｔｅｒ ｐａｒａｌｌｅｌ ｍｏｓａｉｃ．

Ｋｅｙ ｗｏｒｄｓ： ＳＡＲ ｉｍａｇｅ； ｐａｒａｌｌｅｌ ｍｏｓａｉｃ； ｓｅｇｍｅｎｔａｔｉｏｎ； ｃｏｍｐｌｅｔｅ ｂｉｎａｒｙ ｔｒｅｅ； ＭＰＩ

０８ 重庆工商大学学报（自然科学版） 第 ３２卷




